Asymptoty wykresu funkcji

Definicja 6.1 (asymptota pionowa lewostronna). Niech funkcja f bedzie
okreslona na lewostronnym sasiedztwie punktu a. Prosta x = a jest asymp-

totg pronowa lewostronnag funkcyi [, jezeli

lim f(r) = —o0
albo
11111_ flx) = 400,

Definicja 6.2 (asymptota pionowa prawostronna). Niech funkcja f bedzie
okreslona na prawostronnym sqsiedztwie punktu a. Prosta r = a jest asymp-
totqg pionowaq prawostronnag funkcji f, jezeli

lim f(x) = —o0
r—sa

albo
lim f(x) = 400,

T—ra T

Definicja 6.3. Prosta jest asymptotg pionowa obustronna funkcyi,

jezeli jest jednoczesnie jej asymptota lewostronnag i@ prawostronna.

Definicja 6.4 (asymptota ukosna i pozioma funkcji w +oc). Niech funkcja
I bedzie okreslona na sgsiedztwie +oc. Prostg o rownaniu y = mx +n

nazywamy asymptotq ukosng funkcji f w +0o0, gdy

lim (f(x)—mx—mn)=0.

r—4+4-00
W szczegolnosci, gdy m = 0 mamy asymptote pozioma funkcji f w +oc

o rownaniu iy = 1.

Twierdzenie 6.1 (warunek istnienia asymptoty ukosnej). Prosta o row-
naniu y = mx+n jest asymptotqg ukosng funkcyi f w +oo wtedy i tylko

wtedy, gdy
T
m = lm f( )

z—+00 T

oraz

= IEI_PI (f(z) —mx).
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