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1 Asymptoty (cz.1)

Definicja. Niech f : X → R, gdzie X = (−∞, x0) ∪ (x0,+∞) oraz x0 ∈ R.

1) Prostą o równaniu x = x0

nazywamy asymptotą pionową

wykresu funkcji f , gdy

lim
x→x−0

f(x) = ±∞ i lim
x→x+0

f(x) = ±∞.

2) Prostą o równaniu y = b

nazywamy asymptotą poziomą

wykresu funkcji f w ±∞, gdy

lim
x→−∞

f(x) = b i lim
x→+∞

f(x) = b.

3) Prostą o równaniu y = ax+ b

nazywamy asymptotą ukósną

wykresu funkcji f w ±∞, gdy

lim
x→−∞

(f(x)− ax− b) = 0 i lim
x→+∞

(f(x)− ax− b) = 0.

Twierdzenie. Niech f : (a,+∞)→ R.
Prosta o równaniu y = ax+ b

jest asymptotą ukósną wykresu funkcji w +∞ ⇐⇒ a = lim
x→+∞

f(x)
x i b = lim

x→+∞
(f(x)− ax)

Analogiczne twierdzenie zachodzi dla aymptoty ukósnej w −∞.
Zadanie. Wyznaczýc asymptoty wykresu funkcji f. Jak mógłby wyglądác wykres funkcji f?

1) f(x) = x2

x−2

2) f(x) = x+
√
x2 − 2x

3) f(x) = 1
arcsin x

4)
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7 Asymptoty (cz.2)

Zadanie 1. Wyznaczýc asymptoty wykresu funkcji f(x) = ln x
x−2

Zadanie 2. Wyznaczýc asymptoty wykresu funkcji f(x) = x+ e
1

x−2

2
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Zadanie 3. Wyznaczýc asymptoty wykresu funkcji f(x) = x+4
1−ln x

Zadanie 4. Wyznaczýc asymptoty wykresu funkcji f(x) = x−2
ex−1−1
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