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20 Zastosowania geometryczne całki oznaczonej

Całki nieoznaczone: szybka powtórka

1) Okréslíc metodę rozwiązania podanych całek:

a)
∫

2− lnx

x · (3 ln2 x+ lnx)
dx

b)
∫

sin3 2xdx

c)
∫

e2x√
4− e2x

dx

d)
∫

ex√
4− e2x

dx

e)
∫

(x2 + 1)e3xdx

f)
∫
x3 sin(x2)dx

g)
∫

sinx cosx

(sin2 x+ 4 sinx+ 10)
dx

h)
∫

ln(x2 + 1)dx

i)
∫

x

x2 + 4x+ 12
dx
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Twierdzenie. Jésli zbiór D ⊂ R2 jest obszarem normalnym względem osi Ox, tzn. jest postaci

D = {(x, y) ∈ R2 : x ∈ [a, b] ∧ f(x) ≤ y ≤ g(x)}

gdzie f i g są funkcjami ciągłymi na przedziale [a, b], to

|D| =
b∫
a

(g(x)− f(x))dx.

x

y

2) Obliczýc pole figury ograniczonej krzywymi:

a) y = 2
x , y = 3− x

x

y
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b) y = 1
x2 , y = 1, y = 2

x

y

c) y = tg x, y = x, x = π
3

x

y
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d) y = arcsinx, y = −x, x = 1
2
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